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Examen de Análisis Matemático I – Febrero 2013

1. Para cadan 2 N seafn W Œ0; 1� ! R la función dada porf .x/ D xn. Prueba que la sucesión
ffng converge a la función nulaf D 0 en el espacio.C.Œ0; 1�/; k k1/ pero no es convergente en
.C.Œ0; 1�/; k k1/.

2. Hallar la ecuación del plano que pasa por el punto.1; 2; 3/ y que forma con los ejes coordenados
un tetraedro de volumen mínimo (el volumen del tetraedro es un tercio del área de la base por la
altura).

3. Justifica que las igualdades:

�

x ev Cyu � u2 D 0

y cosv C x2 � u2 D 1

definen au y a v como funciones implícitas dex e y en un entorno del punto.2; 1/ siendo

u.2; 1/ D 2, v.2; 1/ D 0. Calcula
@2u

@x@y
.2; 1/.

4. SeaF W R
n ! R

n un campo vectorial de claseC1 y supongamos que para todosx; y 2 R
n se

verifica que:
kx � yk 6 kF.x/ � F.y/k

Prueba queDF.a/ es invertible en todo puntoa 2 R
n, queF.Rn/ es cerrado y queF es un

difeomorfismo deRn sobreR
n.

5. Regla de la cadena. Derivadas parciales de funciones compuestas.
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